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MATRIKS DAN DETERMIN
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2.1. PENGERTIAN MATRIKS

*
-

Defimisi 1

Matriks adalah tabel bllangam yang dlsusun menurut baris-

baris dan kolom—kolom, yang berbentuk

persegl panjang.

Suatu matriks, A yang‘mem@unyai

banyak baris m dan

rukuran ( m xn ),

(1)

banyak kolom n, dikatakan matriks A be
_den ditulis, A 4
Notasi :
i j 7]
all ald L] !.O LI ] aln
221 %2z vt Zeon
Bm x n) = : | :
[m1 %m2 -t
a5y dengaf i wees M dan J

::12 n

o.rndt

’

dlsebut sebagal elemen/unsur/entrl darl matriks A, dimana

indeks 1 me

kolom ke-j

Definisi 2 |:
Matriks 4 yamg berukuran (m x n ) dis
Matriks Horizoltal jika m { n ,

Matriks Vertikal, ji&a_ m "y n dam

Matriks Bujur Bangkarg jika m = m
| . |

nyatakan barls ke-i dan 1ndeks,3 menyatakan -

ebut




Akan didbfinisikaﬁ beberapa jenis matriks khusus, di-

mama pada pembahasam sélanjutnya, matriks-matriks tersebut

akan digunakan.

Pandang matriks: bujur éaggkar,

Afn X
- L , -
11 222 cccer 21p
aal aaa tc--l aanf
H(n xn) ~ : | .
Lanl alma " L BN BN BN ] ann \.

Barisan entri-entri, ail,aaa, coves

n)

(2)

an ( atau 244 de -

mgan 1 = j ), disgbut éebagﬁi entri-entri pada diagonal -

utﬁma‘ matriks bujur séngkar.

Definisi 3 :

Matriks bujur sangkar g'dinamakan matriks diagomal, jika

semua entrinya yang berads diluar diagonal utama sama de-

ngan nol. ( atau a..rzﬁof'untuk i #j

L
i=3)
Notasi : o
all 0 &fucf 0 _1
V | O aaa I I I o O
Dnxny = || : :
.—O . O t - 8 0 8 ann—J

Definisi 4 s

dan a. . £ O untuk-
ij .

(3)

Matriks Identitas;adaléh matriks. diagonal dimana entri -

entriny& s £

2y = 0 gntpk i £ jJ dan

[

aij = 1 untuk 1 = J
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Notasi :
1
0
IIL'= .

0

L I

EEEE

1

/ (4

Irdeks n memyatakam‘u&uram daril matriks Identitas, I, .

Jadi in ad

Definisi 5

Matriks,bar

-
»

alah metriks idemtitas

S h

!
berukuran ( n X m ).
| .

is adalah matriks yang terdiri dari satu ba-

ris, dam metriks kolom adalah matriks: yamg terdiri dari-

satu kolom,

Definisi 6

Matriks bar

»
L]

sebut vektor.

Pandang matriks,

|
I
|
|

15 dem matriks. kolom, masing-masing juga di -

X = [Xll Xla s e aDw Xlﬂ] (5)
X adalah matriks baris’ berukuran ( 1 x n )
dam,
¥11 |
Y21
Y = 1. (6)
| Lynl_ _
Y adalah matriks kolom berukuran ( m x 1 ).
Matriks baris, X, dan matriks kolom , ¥ , masing-masing

juga disebut sebagal vektor berdimemsi n.




Pefinisi 7 : L

Matriks Nol | adalal setiap matriks yané entri-entrinya se-

mua sama demgan mol. €§Notasi : 0<ﬁ,x ) ).

Definisi 8 :

Jika diketahui matriks,ﬁ(m x p)* Daka dapat dibentuk suatu

matriks: baru yang diperoleh dari matriks A, dengan cara -

memindahkam| setiab baris ke-i dari & ( 1 = 1,2,...,1n), se-
bagai kolom ke-i dari matriks baru tersebut.
Matriks baru tersebut dimamakan transEOSe dari matriks A,

T

dan ditulis; sebagai & } yang berukuraﬁ (nxm).

Pandang,

_ -
211 2 °trer Pip
aal - aaa LI BB 3 a—an

ﬂ(m % m) = . o 5 C?)

maka transpose darl m%triks A adalah

.all aax #oeeoe anl

ala aaé ﬂﬂfﬁﬂ Qma

T | A -
Moxw) = |: : 8

»

Léln aam TR amn




2.2. OPERASI

b
.

Definisi 9

Penjumlahan
menghasilkan
hasil penjﬁm

yang dijumla

Notasi

A@m xn) * B
dimana,
(¢35 (m x n)

Pandang dua

PENJUMLAHAN DAN PERKALIAN

dari dua m@triks yang berulk

curan sama,

hkan,

MATRIES

akan

matriks baru yang emtri-entrinya merupakan

Lahan entri-entri seletak éari kedua matriks

@ x2) = % xn) = Cig@xn) (9)
- (aij)(MéK ) * Pigd(m x ) (20

matriks, A(m % n) dan P(m x %) dibawah ini.

- . — | |
all ala seser alnl—l Xj.l Xla XL K] Xln
: aal 822 e eh aan xtzl Xaa L N BN BN ) xzn
A = . ‘ den P = | . .
- u :F ) ) L] )
wl %2+ttt % Fmz cee T
- (1)
Maka,
ajyt Xpp Bipt Fpp eeees Bt Xpp |
agt Xpy Bpot Eop  eeoes BppT Xop
A+ P= . ’ . (12)
L?ml+ X1 2ot Emp et Bt an_
Definisi 10 : j
Perkalian dua matrlks,éA(m:X n) ° E%E-X'Q) agan menghasil-
kan matriks baru, Clep y oy o = ghcij)(m % q) » dimana
Gy T oAbyt ARyt F Byl (13)




Perkalian dua'matrikazdépét didefinisikén” jika banyaknya
Raidm dari_thriks,dide?am.= banyasknya Paris dari matfiksr
dibélakang, ‘ ; j

Sesuai &efiniéinya, maké perkaliam dua @atriks.bujur sang-
kar yang berukuran sama, akan!mzmghasilgan matriks bujur -

- sangkar Juga.

Pandang matriks A , ;) 988 Py oo dibavah ini.

— . . N _1 T - o
all ala O I aln | . Xll | Xlz . R Xln
aal aaa s e e aémi Xal Xaa ssses xan
A= . . . : ] P - . f . . (lq‘)
._?ﬁi ana “s e anﬁJ imxnl %ma s 0 Xnn;

‘Maka perkalian matriks @.terhadap matriks P adalah,

[ i . o “T ]
aal aaa ses v gan. xal Xaa csanse Xan

AP‘# 1 & . . L] - .
i anl aﬁa TEXE aﬁn; _?ﬂl Xma sesee an

By ¥gqt eee FRIEER] eeeeees B Xpgt eer +8q X

Bp1¥1* eee FAppEpy  ecrees O Epgtoeeee Top¥py

24 B e e s b2t sdere . o * F 4 ¢S AT s e

c s b e s se OBy [ I N N I IS

ap1¥p1t cre ATy e @pEipt e +amn.nq;

Matriks: perkalian &P berukuram (n x n) (15}

: . [ . .
Misalkan masinge-masimg kolom dari matriks &P terse-
but dianggap sebagai matriks kolom. ;

Untuk kolom pertama, jika diuraikan‘keﬁbali akan,dipéroleh,

i
1




a11%11%%1

* & & 0 4 & 309
44 4 0 8 8B
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Lj"‘nlxn”ane

X21+ e +E_lln.xnll
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-X.al']'. LY 'l'a—!:!'nxn};

Jadi kolom ke-l dari m@triks

Dengam cara

peroleh,

10

. %
A%, (16)
perkalian AP adalah AXy

yang samea, maka dari persamaan (15) akan di-

lkelom ke—%

L}

knldmlke—q

‘dari matriks perkalian AP adalah AXa

kolom ke-3 dari matriks perkalian AP adalah AX

3

t

dari.matpiks.perkalian‘4P-adalah AX oy

!

Dengam demikiam persamaan (15) dapat ditulis menjadi,

AP =' [%Xl

Theorema 1

: A.Xa A I ﬁlx, ] . ’ (1?)

Jika A matriks: berukuran (mxn ) dan X matriks kolom -

berukuran (

mx 1),

maka perkalian matriks A terhadap -~

metriks X akan memghasilkan matriks: kolom, AX dengam uku-

ren ( m x 1

Bukti

)




Bukti :
Jika,

\ .

A(m;x n)'X(n
dengan,

AX

a11%1
8x1%1

——- * & & 9

LR B

qm1*1

Sesuai definisi 5, dikataken bahwa AX

vkuran (m x

Theorema 2

‘all a}a e s ase alﬁ_
azl aéa 2084 azn

me

: 9
- 12 L B BE B BN J aln

dan X =

x 1) = By ¢ 1)

22 P 8 8 & aan',

[
-
pe

* e+ 0 a
m2 °°* mn

—-—

+ alaxa + fnaun + alm n

%]

+ asy%, * senee +a, X,

+ amaxa +

1).

;ﬂll."’.a

Maka, berdasarkam defidisi 10, diperoleh

11

(18)

(19)

matriks. kolom ber -

Jika A matriks: bujur séngkar (n ¥ m) dan In matriks iden-

titas, maka

Al = TA = A

Bukti :

berlaku

j

(20)




Dengan menggunakan

triks A terhadap matriks I adalah,

all ala LR R N ]
821 Paa veeee
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_anl ana ss e
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Sedang, perkalian matriks I terhadap métriks-& adalah,
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(21

peréamaan (2) dan (4) maka, perkalian ma-

)




Jadi, untuk suatu matriks Identitas, I , berlaku
AT = TA = A |
dengan & matriks bujuréanglsar yang berukuran = I

n

Definisi 11

L)

Jika A suatu skalar dan A matriks berukuran ( m x n 7,
maka perkalian skaler A terhadap matrili{s A akan menghasil-é'
kan matriks baru, ;Lﬁ:.,- yang entri-—entriﬁ-ya merupakan hasil

kali A dengan entri-entri matriks A

Notasi :

%A({n x n) T (/"‘“ai;;)(m;x n) | (23)

Ll E | ] i . C.“. ] l .
Pandang matriks A(m % 1) pada persamagan (L
Maka perkalian skalar A terhadap matriks A adalah,

& -1

831 B2 eerer Bap

8,1 82 vt fop

n
o

A‘A(max n) ; ;

a!mj- : ama a ¢ e e %lﬂl

Rall Aala..lQIlI. Railm

?;‘6.21 }&22 t e s 00 %'aien
= H t: - (24)

1_ -
{

APml ¥me ot ?La;mn_J




14
2.3, DETERMINAN

Definisi 12 |:

Determinam adalah tabei bilangan yamg diatur menurut baris

dan kolom, yang berbentuk bujur sangkar' dan mempunyai -

nilai,
Notasi :
all ala - 4 b alJ a aln
81 Bpp ere 8p3 oer By
det. A = IA } = : ' (25)
831 @42 **° B34 *c* B4p
2h1  Za2 e anj sre fon
a;; sidanj =1,2, ..., n disebut entri-entri da

ri détermdm§n A yang berukuran (nxn)d.

Yang membedakan determinan dengan matriks adalah, deter=-

minan mempunyai nilai,faedamgkan matriKS‘ti&ak'pumya milai.

Definisi 13 :

Determinan minor dari entri a. adalah suatu determinan

o ij
berukuran (n-1 x n-1), yang didapat dengan menghilangkan

baris: ke-i dan kolom ke-j dari determiman A yang beruku-

ran (n x n)r

Notasi : Mij.

- indeks. i dan indek } , maging-masing menyatakan baris -
. H ‘[ .

| .. |
~ ke-i dam %olomxke-jjdetermiman & yang dihilangkan.
: : !

| | |
erminan A pada persamaam (éS). Maka determinan

Pamdang det

t 4




it

Defimisi 1k :

Kofaktor dari entri a;; adalsh K;; , dluasa
o= (~1

L (-1) Mg

dengam My 5 determinan m;nor dari‘aij

Definisi 15 ;

(26)

(27)

Nilai determinan adalahgjumlah hasil kali entri-entri pada

'baris ke-i / kolom ke-j dari determinan dengan kofaktor -

kofaktornya.

Menurut pengertian diatés, maka dapat ditulis,

| 2 I. = 81Ky * 8pKie * e * Bipfay

n

. ST oa K. = T a..
_%Ei i3] =1 3

t

(28)

yaitu milai determimen A yang diuraikan memurut baris ke-i.

Atan, |

i
[
|
P
|
I

I_A t = anglj + aajKéj + ... + aanﬁi




n ' n
= K = . .

yaitu nilai

Defimisi 16 |:

16

(-1

&etermlnanga yamg diuraikan menurut kolom ke-j.

Suatu determinan A,mempunyai sifat~sifat sebagai berikut'

1. Jika salsh satu bar1&/kolom:dar1 de

‘trinya be
2. dika dua
0

det. & =

3. Jika bari

dengan skalar A , maka determinam A

A .det. A.
4. Panda determinan berubah jika dua b

‘@itukar tempatnya.

Theorema 4

»

Jika determinan.A.menéandung dua bari

maka nilai determinan ﬁ samza dengan h

-
L]

Bukti

Misalkan Dbaris ke-p déri determiman A

taix skalar, ‘7\ , baris ké-q
i | -
Jadi, aPl T A an 3 @ =1, 2, .4
Menurut sifat 3 dari definisi 16, maka
q), sama,

Dengan demikian, sesuai sifat 2 dari d

rnilai nol, maka nilai determinan A=

termanam A entri-en-

0

baris/kolom dari determunan A sama, maka nllal

|

[

s ke-i / kolom ke-j dari determimanm A dikalikan

berubah memjadi

nah baris/kolom- nya

s/kolom sebanding,
|
ol. .

merupakan kelipa -

s B

diperoleh

. determin@n yang mengandung dua baris,{p dan

efiniei 16, maka ter

bukti nilail determinaﬁ & yang mengandung dua baris seban-

ding adalah sama demgan nol

Dengam cara

:

tar -~ -

L oaa

yang sam&, maka dapat dlbuktikan juga untuk -

~




17

Pamdang matriks bujur samgkar, A(n % n)

#11 | %12 ccv ala sve Bpp]

21 aaa L az‘j o r e aam

* » L : -

. 2 L LN

Au- = ail aia 4+ 88 aij ans ain ] (30)

Definisi 17 :

Matriksr&(m disgbut matriks sinéular, Jika milai -

X n)
determiman dari matriks A = 0 , dan

Matrike A, y ¢isebut matrike mon simgular , jika ni-

X W
lai determinan dari matriks & # O.

Theorema 4 |2

Jika A(n % matriks5mon singular; maka A tidak mempu-

n)
nyai barls/Lolom yang semua entrlnya bermilai nol.

_ o i
Bukti e |

Pandamg matriks A yang non siméular-

| (n % n)
Andaikanktekdapat kolom ke-p dari mat%ikssa yang semua-
entrinya bernilai mol. j |

_Ménurut sifat ke-l dari definisi 16, ﬁaka diperoleh,

nilai determiman deari matriks & = 0;

Kontradiksi, pengamdaian salah. dJadi @atriks;A tidak mem

punyai kolom ysng semua entrinya bernilai nol.

Demgan cara yang sgma, dapat dibuktik%n bahwa matriks: A

tidak mempunyai barisfy&mg semua-entrinya bernilai mol.

|
}
I
I




2.4, MATRIKS INVERS

Definisi 18
Jika perkali
AB = I

maka, A dise

invers kamam dari matriks A.

Definisi 19

Jika A matri

Theorema 5 :
Pandamng matr
Jika B inver

B= Co

Bukti :

B invers kan
C invers. kir
Akibatnya,
CA =1

Notasi :
Invers dari
Invers kiri

AV A o= &

Defindsi 20

-l

an matriks A terhadap matriks: B memenuhi,

ks: non singular, maka A mempunyai Invers.

iks: mon siﬁgnlar, A(m x n)

]
H

an dari A,:maka AB

]
H

i dari A, maka CA

CAR = I B

C(&B) = B.

CI = B
c -5 ;
B = C

& ditulis sebagai AT,

A = invers kanan A maka

oo 1

-8

18

(31)

but invers kiri‘dari matriks B, dan B disebut

5. kanan dari A , dam C invers kiri dari E, maka

(32)

(33)




demgan i dan j =1, 2 ; eve 5 N dan @i

b

J

19

.kofaktor dari enm

tri aii , maka dapat dibentuk suatu mafrika_ﬁdjoint dari A,

dengan notasi| :

Adj. A = transpose d&ri;A*

(34)

dimana, A adalah.matriké (n x n) yang entri-emitrinya Kij ’

id&ﬂlj =l ,2, es s ’no

Definisi 21 :

Jika-ﬁcm x n) natriks. mon singular, maka dapat dicari invers

dari A sebagai :
1 adj. A

A U= e SO

A

Maka,
— =
Kll Kla “oaee Klll
* Kal Kaa " 8N Kzn
A = . » «
-u-ml Kna ve e ee Kﬂl&“

Matriks Adjhint dari A adalah,

LSh] {21 “'""‘Knlw

K12 Kaa [ N L B Kma
AdjnA-"'- . . . .

Klm E:an *yesdo %m

(35)

Pandang matriks non singular, A(n x 1) L ( aij )(n x1n) °




20

Maka invers darl matriks A adalah,

Kll ) Kal Ve e . Igll
Kla Kaa 4 T e 80 an

s *

D | €36)

| _ LKlin Kop +eeee K.

-

|b4‘

2.5. NILAT EIGEN DAN VEKTOR EIGEN

Definisi 22

Y

Jika A matriks bujur sangkar ( n x n ), dan, A,skalar
yamg,memenuhi persamaan - :
AX = AX | (37)
untuk X suatu matriks kolom bukan mol:berukuran ( n x 1 ),
maka dikatakan, bahwa A adalah nilai eigen dari matriks A
dar X disebut vektor eigen dari A yang bersesuaiam: de -

ngan A,

Untuk mencari nilai eigen dari matriks A(n‘x n)? maka

persamaan (37) dapat ditulis sebagai

AX = ALX ; - (38)

dengan I matriks identitas ( n xn )

ekuivalensi,

AI X~-4X=0
atau,

(AT-4),%X=0 (39)

Matriks. kolom, X # O , yang,memenhhi persamaan (37},
i .

. N Le
haruslah memenuhi sistem n persamaan linear homogen dengan

m variabel.




21

Untuk X # O | maka l}\I - AI =0, yaltu harga determi-~

nan ‘dari matriks ( A I = A ) sama dengan nol.

Pandang matriks A¢, x Hi

817 Byp ecess B3p

ael aEE LI N aan
A = | ¢ - s

21 Zpo e Snn

T e —

|
|
: S
Untuk I matriks:identitas ( n x n ), maka

l O éoplue OT ali &12 PP aln
. . ’ 0 l :uuoln O aal aaa ---u.o aZn
AL - A = A :., : - ‘.: ;.
Egl .:Q i}.ooo l—- _?hi ama YRR an@;
k A— all f a12 TEER) b alﬁf ’
? - aal Aﬂf 322 arun e -~ aan
- SR : (40)
| - anl ! % ana TEER A“’anqL

Karena X' 0 maka dariipersamaan (39) ldipercleh,

[A-811  —31p  eeese =By
| | T8 AT B eeeee T 8y
I 7\]: - f{l = ' 3 ‘ 3 + | = 0O
| L 41)
- anl: R - IR A=y, a

Harge determinan dari matriks. (AL ~ & ), merupakan

polimomial (suku banyalk) derajat n dalam A , danm disebut
polinomial karakteristik dari matriks: A.
' 'Sedangken persamaan (ql) disebut Persamaan karakteristik

;

dari matriks: 4.




nyai n akar-akar , va’;Aa’ seue An s ¥aitu merupakan

akar-akar karakteristik atau nilai-nilai elgen darl suatu

matriks: A.
Selanjutnya,  untuk suatﬁ nilai eigem,ﬁj} sehingga

[Ail "Al g

0, terdarat suatu matriks kolom, X; £ O

2

yang memenuhi persamaan (39). Matriks kolom tersebut di-

namakan vektor eigen darl matriks A yang bersesuaian de -

\
I

|

ngan?\

Theorema 6 :

H:meunan n buah vektor e:.gen, {'xl Xy eeen ’%} dikata-

kan bebas linear ( 11nearlv 1ndependemt ), jika oleh ska-

1arf5kalar’A1} ﬂa,..., ’axz , sedemiklan sehingga

Ay X P ARy ke b s X =0 (42)

jika,
}1 = Aa = esensen =.‘}ln =

Bukti

Pandang: matriks bujur éangkar A(n x n) yang mempunyal

n nilai eigemn, Rl, }E,E.Qa. ”?\n dan

n vektor eigen, Xl,Xé, ssee ’Xn yang bersesuaian dengan.ki

Karena Xi s 1 = 1,2, {.0 o1 marupakan nilai-nilai eigen -

,dafi A, maka sesuai deflnlsi a2, X‘ adalah matriks-matriks

kolom bukan nol yang memenuhi persamaan (37).
Xl£0 F X2£O "qfcw ] Xn;go

sehingga,

P S i=1,2, +o. ,n. adalah penyelesaian bukan nol, se-

hlngga dlperoleh

A1 %_+}2 2-+.” +K th 0 (i)

~N _1 N T T A L i I




Jadi terbukti, himpunam vektor-vektor

{ X.l 3 Xa »

S VS

2.6. DIAGONALISAST MATRIKS

Definisi 23

Suatu matrikésbujur‘saﬁgkar Aty x p) N

bee o Xn} ' bebas linear.

gigen,

f

e3

i katakan dapat'di -

diagonalisasikan (dibawa ke bemtuk diaéonal), jika terda-

prat matriks

plaP = D

dengan D matriks diagonal ( n x n ).

- pikatakan, matriks P méndiagonaiisasikan matriks A.

non singular, sedemikian sehingga

(45)

pelam hal ini, P adalah matriks yang kolom-kolomnya-

dibentuk oleh.vektorévéktor eigen dari

P(n xn) =

dan D matriks diagonaliyang,entri-entr

ERERIRAL

matriks A.

Xg-l Xla [ A ]

Xop Xpp eev
‘: Xhl Xna e
17

Xnn ;

(46)

inya pada diagonal-

utama adalal merupakaninilai-nilai eigen dari matriks A.

N O

0" Az
D :: e

0 0

(473




.
.

Theorema 7
Jika A& matrik
A adalak metri
mya Jjika, A me
bebas:limear.

.
-

Bukti

Karena A dapat didiagonalisaﬁikan,

non singular P

-1

P~ AP

D

(n x Yy

mpunysi sebanyak‘n vektor-

berlaku,

24

8 bujuar aamgkar berukurarn (n X n) maka berlaku:

ks yang dapat didiagonalisasikan, jika dan ha~ .-

wektor eigen yang

maka untuk matriks

Jika kedua ruaszperéamaaﬁ dikalikan dengen matriks. P, maka _

P P AP=PD
IAP = PD
AP = PD |
Xll 212 af.-lw Xln _ 1 e o'oiuoccc O
xal Xaai-ccg-a- xan 0 ﬂa .ko‘ooo- o
S P : ; : :
—an Xma e e Xnn- LO B 0 " a0 An__l_
. -
MEn AXae cccct AnFie|
M¥z A¥ep vecrt Aa¥en| |
;Alxnl‘ r¥me ;‘“"'7\nan_
Jika Xi,Xi, coee X menun jukkan kolomrkolom dari matriks:
Pinx i) » Deka kolom-kolom dari matriks perkalian AP -

pada persamaan (48) adaiah

AiXyps Ag¥as weees s An‘{n

Sedangkan, sesual persamaan (17, kolomrkolom dari matriks

perkalian AP adalah,

Axl»;.&XE, aloT

JAX

r
i
|
P

{
|
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sehingga diperoleh, _
Menurut definisi 22, maka dari persamaan (49) diperoleh,
N> Ros e s A, adalah nilai-nilai eigen dari matriks A

dam

Xl’:XZ’ T X adala@ vektor-vektor eigen dari 4 yang

. ) -
bersesuaian dengan ﬂhi sy 1= 1,2, a0s 4n

Karena P matfiks<non siﬁgular, maka kolom-kolomnya, X, £:0

Sehingga menﬁrut theoreﬁa 6, dikatakan bahwa matriks A

mempunyal sebanyak n vektor eigen yang bebas limear.

(4;:) Matriks: A mempunyai_n vektor eigen yang bebas: linear,

}{l’ XZ’ LN BN ’ % . :
Ambil matriks non singular Py x n) 206 kolom-kolomnya -

\
merupakan vektor—vektor eigen dari A.

‘ t

Sesual persamaan (17), maka kolom-kolom dari matrlkster-

kalian AP adalah @ {

BX) S AX,, eee 5 X f

Tetapi, karena X, , i } 1,2y vee 4 éektoruvektor eigen
: I

dari matriks A, make be}laku
AXy = XXy, MK =A% s e s B = A ¥y
antuk nilai-nilai. eigené Ay s i=132, cen ym
Dengaﬁ demikian, perkaiian matriks AP dapat ditulis sebagail
AP = E&l)'ci Mo¥y eee MK _‘
(% | A% "{ An¥in |

MEo1 | Ap¥ap ece Ap¥on

N, . . a
= M «

ﬂlxnl ﬂzxna- see ﬂnxnn




AP = : : :
X1 Xpo v X 10
- . . - -
jadi,. '
AP = PD
riks dia

dengan D mat

utama merupakan nilai-ni

Karena vekto
kolom-kolom
kolom bukan
siﬁgular.

Dari persama
dari matriks
1

p~lap = plp

sehingga,

1

P_.AP = D

Berdasarkan

matriks: yang dapat didiagonalisasikan.

" P’ P
D

yangjmenyuﬁun P

, diperoleh

ilal eigen dari

(r x n) |
nol. Sesuai theorema 4, P adalah matriks non -

26

(50)

gonal yang entri-entrinya di-diagonal

matriks A,

r-vektor eigen dari A bebass linear, maka semu&

b
|
g,m?rupakan kolom. -~

an (50), kedua ruas persamaan dikalikan invers
-1 :

definisi 23, dikataksn bahwa matriks A adalah

[






