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2.3 PARAMETER
Definisi 2. i : I
Setlap 51fat numerlk suatu dlstrlbu81 populasi

dlnamakan parampteru,
| .

Contoh j : mean dan varian distribusi populasi.

2.2 | KELUARGA PARﬂMETRIK DAN NON PARAMETRIK
Definisi 2. 2..

Suatu keluarga fungsi probabiiitas dikatakan Pa-
rametrik, JLka adaraeaumlah terhlngga harga-harga parame-
ter yang menentmkan dengan tunggal suatu anggota keluarga
ini. Dengan perkatacn lain, bentuk dlstrlbuSLnya dlke1 -
tahul, tetapl harga parameter—parameternya tidak dlketa -
hui, ' _ .

_ Sua&u kelusrga fungsi probabiiitas dikatakan non
parametrik alka beberapa banyakpun hargawharga parameter

nya dltentukan, tidak menentukan dengan tunggal suatu ang

gota keluar5a itu
\

2¢3 RUANG SAMPEL DAN EVENT
| Ruang sampel- dilambangkan dengan NON dldeflnlSl-
kan gebagai kolek81 atau tota11tas darl semua hasil yang
mungkin darl‘suatu eksperlmeno
Conioh 2
| Pandéng experimen pelemparan sébuah dadu homogen

dan berbentuk kubus. Jlka w menyatakan muka dadu yang mun

.cul, dimana ma81ng— aslng dlberl nomor “ 1 2,...,6 maka

ol ={1 , ,2,5[3_._,“4 @ EL}




s | - L . ;
EVENT adalah bwmounan bagian darl ruang sampel .
| )

Lvent yang Lerdﬁrl dari satu anggota dlsebut EVENT ELEMEN
TER. Seddngkan klmpun n dari semua event event yang ber -
kaitan denrdn exp&rlmen deGflﬂlSlkun bengML RUANG BEVENT
dinotasikan Fengan h]g :

Contoh 3 : |
Pada e%perimen ygpg sama pada coﬂtoh

Jika Al adalah hiﬁpunan muka dedu dengan angka genap

makaA:{ 21, u],]E}

. b |
meka A¢c L sehlngga A merupaken event.

. . | .
Jika Ai hlmpunan muka cadu dengan nomor 1 dengan

:'-.. = l 2 53‘““30

maka A; adalsah Dvent elementer.

Ruang ‘event dari percobaan ini adalsh himpunan dari

semua Pimpunan oaglan dari L

i I j
suatu koleksi: event event B yang memenuhi sifat -sifat
| . i

dibawah ini :

(i) ‘_O_E B

(ii)  Jika ﬂeB weka & & B

Sifat 2.3.1 S | | | n

|
(iii) | Jiks Al dan _r-";ﬁ &€ B makd (A:LU AE) & B

dlsebut ALJ&BAP BOOL“Vatau ALJEBAR BVﬂVT

Ternyata_jﬂ merupakanfﬂljabar event.

Buk i 1 }

(i) ne Jelnn,_sebab IQN=1¢H senlngLa L)L ecvent.
(ii) Jlka sef — Tepf

sebam jilees ;ACJQ - AC—..O.

sebab al A L s Ac_ﬂ_ = Eeﬁ
(iid) J:Lka Al&f’?é’f wmaka AlU Azej@ '

.-l.-.'ln.-.'l. KR i ~—~ A - ~ f"\



| | |
mengingat definisi 31 maka jelas

A UA,) & L) dan mengingat sysrat keanggota
nj{Z maka,‘ *%J_U A ejz
karena memeﬁuhj (1),(ii) dcn(lll) maka

;ujﬂ .dljabar event.

.t

IT.4 FUNGSI PROBABILITAS
i Co ]
Suatuifungsi probabiliﬁas P(.) adalah fungsi him -

\
runsn dengan domdanﬂ (suatu aljabar. event) dan daerash ka
wan(counterdomaln) interval [;O 1] ‘y@ngmana memenuhi

axXioma 2.4 l

P{A) >/ 0 untuk setiap ﬂ

1)
(i1) POV =1
(i11) | Jika Al,Aﬁ, gy e s adalah barisen event -

event‘yang szling asing dimana Aif\Ajz @

Countuk T J ;i3 = 1,2,3,544.

1 Lo w

} dan jika AlLJAéLjﬁgU ves = fil Ai é*jﬁ
| o . : [o%) i [~

| maka P(LJ Ai) - 7:7P( Ai)

I1.5 RUANL}PhOBABILITAs

\
Suatu ruang pIObabllltdS adalah trjple LL jg P(o))
dmmana.£7~adalah TUang sampel Jﬂ leJbar event dan P(.)

fungsi probab;lltas qengan domalmxjg. Artlnya bila diberi
| o i

kan suatu expérimen tertentu maka terdapatlah suatu ruang

sampel, ruang‘event dan fun051 probabllltas tertentu yang

terkait dalam\expeflmen tersebut

. | |
'11.6  INDEPENDENSI BEBERAPA EVENT

| : . |
TTn+nlr onadinn manme namahcehd TS daa (N -ﬂ. R T 2R Y Y




diberikan, biia diketahui A,A,,.s«4  adalah n buah evext.,
r

Event Al,...An deeflnlsikdn 1ndependen Jlka dan hanya jika

(1) P{a; 104y ) = P(4;) P4y )

(ii) | P(A.ﬂAj(lAk) - P(Ai) P(A ) P(A,)

: .A )

(1ii) 3 P{ f}l ; ) = :E; P(A4 )
Bukti : |
; | - . P4y (\A )
(1) A & Aj independen maka P(Ai\ ; ) = =} =P(4,)

i | S P(Aj; '

! .-
' B

B(a) s PUAIP(A) Thaka;“igﬁﬁ({Aj}= P(A})P(Ay)
P4y - ;

Bukti yang iain dikerjékan dengan induksi matematika,

I1.7 RANﬂOM VARIABEﬂ
Definisi 2. ?.1 :

Untuk suatu (Il ﬁ? P), suatu random variabel X -
adalah suatu fung81 mengam domaln.fl dan daerah kawan garis
-bllangan r111 Fungsi X harus sedemikian | ' sehingga hlmpundn
A, :5 w.X(w);ér} mengad; anggotacf untug setiap bilangan

riil r.
|

Contoh 4 :
Pandang experlmen pelemparan sebuah mata uang homogen,de -
ngan dusg muka H dan T. Jika X menyatakan 3um1ah muka H ma~
ka 1. = { H, T } dan X(w) = 1 jika w = H, X(w)=0 jika w=T -
Sehingga X mengaltkan suatu bilangan rlll dengan setiap
outcome. Dltunaukkﬁn bahwa X memenuhi deflnlsa random varig
bel, Demlknén : j
\fﬂ memuat 4 hlmpunan bagian darl_Sl yaltu :
;zs,EHg (LTIJdan Q.
jika r € 0 79 %w;. {w) < f?; = g
‘O;{r<1 = [LW; X{w) < r =ILT1[



II.8

royl 1 e {é;xwo_g e} ={H,T} =

jadi Fetiap r,'{ﬁ': X(w) £ I;} ?ermasuk dalam j¢

sehinéga X adsleh random variabel.
| Lo i

! L
FUNGSI DISTRIBUST KOMULATILH
i S

Fungsi distribusi komilatif dari suatu random veri
i S \

abel X yaitu Fy(.) didefinisiken sebugal fungsi dengan

domain garis bilangan riil den counterdomain interval
I

o]

yang memenuhi F;X(x) = P{Xq= }: Ps’{ wr X(w)( y}]!,

urtuk setiap bilangan'riil X.

Contoh B

r
i L

Pandang experlmen pelemparan mata uwang logam yang
| !

homogen pada conLoh b maka:

untulk | ; X0 == P{{ W: xww<0}};:?w}:o
<3<A<1:=e p{fw: Iﬂw)(l&} = P{T} = 1
>/ =% E’i{w z{(‘aﬂ< l}} = PiH,T}': 1

~atau denb 3dl fun551 indikater

'FX(X"‘ 1/2 -@;1)(»-,. + \'_l )( )

i ‘
Sifat-sifat fungsi digtribuSL komulat1f§¢x(x) adalah

sebagal beriﬁut

o |
(1) | P, l-e2) = 1im Fe(x) =0
°~ : e |
Fo( ¢2) = lim Fo(x) = 1
| X | Xy 02 %
| |
(ii) FX(.};a&alah fungsi monbton yang tidak

turun dimana FX(a)5§ FX(b) vntuk a < b

Fy(.) kontinu dari kanan dimana

lim EX(x+h) = FX(X)*
0L h=7 0O



Bukti

E—

(i)

(ii)

(444)

n yang i.nfinite jika dan haﬂya Jike X £ x

Jika X 5o == event .(L X éxn} konvergen
ke event {X<ob} (dimzna jike X >0 maka

LMIR};é:%E' - % X<%}

jadi dengan sifat kontinunya probabilitas

dapat dilihat bahwa:
1im P{xﬁg_xn“lj - P( Lm{x g x )
WAL g7
L B(<e)
= P(LL)
=1

Jika x . 7-@ maka event SLS{ £ '5. konvergen
ke event {X 4—1’4} (dimana | Jiks x -y -¢2 make
lim ~ X L'hn } { x(-ﬁo} dengan sifat

kontln4Ltas probabilitas maka

},?7 ~w3{ <l P{' ;Lc'w; w{x aiciid
o .|
= Py xg-}
- qu}

= 0
sehingga E(i) terbukti.,

Karena tmtuk event a £ b,‘ event { XL a’g

termuat dalwm event 5'.4{ <. b%sehlng,g

plrget ¢plxgol

akibatnyagz FX(a) £ l-{i(b)

jadi (J..J) terbukti.
Jika Jcnﬂ-? x* , meka 75 - & XL XB'

nal ini karena ¥ £ 3 %,

nupk suatu bllangan ‘

~
|




: 1 I
IT,12  DISTRIBUSI NORMAL
' | | 2

X berdlstrlbu81 normal dengan paramgterw dan

Jika density darl X 01ber1kan dengan

f(x) = _1
—

a2 -
@:<X-}L> /2

§~09<}{<6ﬂ

S —

S5ifat pentlnf dari dlstrlbu51 ini di=zlah .
Jika X berdlstrlbu31 norm<1 dengan parameter rL dan ¢

maka % = (X -;PJ/G* berdlstrlbu81 normal dengan parameter

. e P
O dan 1 , Random variabel 7 semacam ini disebut standard
| ; \

atau unit dari normal ﬂiﬁtribusi, dilamﬁangkan dengan

@ (%) dimar

O )

-ya/ 2
dy

dengan y = (X-

IT.13 KRITERIA PEHAthR YANG”BAIK"

Suatu statistik T yang dlgunakan dalam penaksiran

terhadap tltik parameter '@ dikatakan merupakan penaksir ..

yang baik blla : _ _

(i) Harga éxpektaSiﬁTisama dengan © atau'EE?}:: e

(ii) Mempunyai Varian‘¢inimum dibandinékan déngan Vari-
an penaksir yang tak bias lainnya%terhadap Q.

(1ii) Bersifat konsisteﬁ, artinya semakﬁn besar jumlah

sampel‘maka T konvergen ke Q.
| : _

-t

)



_ , N ;
(jadi 1lim sun{A Q_an = {X szx}, 3ecara sama

|

J

- nve
X £ X, untuk bilangan berhingga n jika dan

=

ﬂanym jika % £ x ( jadi lim 1nf{_h 4 Xn%

;]iada. Lin S}f < Xn% = -[ ¥ é/})’
éen gan Sliat kontinuitas prObmbllltaS terbulkti

1ﬂnr{ﬁ.\ﬂk P{lmn{({_n} }::Ppiéx}

n

atau : llm F(x,) = F x)
_xnﬁ§x+

sehingga (iii) terbukii.

I1.9  FUNGSI KARAK“FHYSTIK

Fung31 kdrakterlstlu dari k rdndom vektor X didefi

nisikan den@en

| ‘ _itg' R it%' 5 I
Bp(t) = B [ ei ] -§l-- fe | gy EER

11,10 FUNGSI DISTRIBUSI ~ KONTINU ABSOLUT

Suatu, fungsi diétribusigyang koﬂtinu absolut, F

memenuhi sifat :
F(x) } - _f“, F‘(t) dt

—rD
dimana F blsa Llnyatak n Sebdoal 1ntegral tak terbatas

dari derlvatlfnya

dalam hal 1m1 suatu fung31 £ sedemlklan sehingga

F(x) | = ~fx f(t) at

: -7 ,
untuk semua # disebutiden81ty dari F

-
1

1 : |
T 11 FUNGSI INDIKATOR |
Untuk sembarang. hiimpunan S , fungsi indikator

yang berksitan dinystaksn dengan
. | : '

T (Y -1 R





