BAE VI
KESIMPULAN

Dari pembahasan di muka, maka dapat disimpulkan :

-Trénsformasi Mobius dengan bentuk umuﬁ :

'f(z):_a_z_-e_t_n,ad_bc% 0
cz + d o

me}upakan fungsi dari perubah komplex yang analitik un -
tuk z ¥~ ~-d/e dan merupekan transformasi konformal untuk
z:# ~d/c dan z # 2, Transformasi Mobius merupakan
transformasi satu-satu dari ﬁ:ooluaﬂloq , dan akan weme-
tmgan 11ngkaran, termasuk garis lurus sebagai suatu ke-
jaﬁian khusus dari lingkaran, menjadi lingkaran lagi.

| Apabila transformasi Mobius disa jikan dalam bentuk
peibandingan silang dari empat titik gz, Zgs 29 dan 3z,

dimana Z5 s z3 dan z), adalah titik-titik yang berlainan

fz) = (z,Zé,23sZu)§= (: : :i)//fzg*;“gﬁ)

maka akan didapat sifat- 81fat istimewa darinya, yaitu :

dan z bertindak sebagei variabel, yaitu :

1, f‘\z2) = 1, f(z3) « 0 dan :f‘(zh_} = D,

2.;Suatu lingkaran T° denggn persamaan Tm (z,zg,z3,zq)é=0
‘akan dipetakan oleh f ke [R .

l3.;Apabila f(zT) berharga r111 maka z, terletak pada
‘11ngkaran T: Inm (z, z2,23,zh) = 0.

4.50rienta31 dari lingkaran T di atas adalah (ZQ,ZB,Zh),

;qedangkﬁn sisi kanan dan sisi kiri dari T akan dipe-

‘takan oleh f secara berturut-turut ke sisi kanan dan

sisi kiri dari R dengan orientasi (1,0,07), yaitu

:setengah bidang atas daﬁ getengah bidang bawah dari

;bidang komplex.
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Ada dua ecara untuk mencari atau menentukan peta su- -

atu lingkaran oleh suatu trénsformasi Mobius. Misalkan f

suafu transformasl Mobius dan_1° adalah lingkaran yang

akan dicari petanya.

1. Dengan mengambil tiga titik sembarang 21, Zos z3 e’
maka £{T) adalah lingkaran yang melalui f(z1), f(zg)
f(23), yaitu lingkaran :

Im (w,f(z,) f(z2),f(23)) =

2. Dengan menggunakan invers dari w = f(z), yaitu 2z =
_ 1(w), maka diecari hubuﬁgan antara z dan w, dimana

| é:EiT’.

. Untuk mencari transforma51 Mobius yang memetakan
lingkaran T} ke lingkaran TE, dapat dilakukan dengan ca-
ra ‘

1. Dengan mengambil tiga titik berlainan Zyy Zoy 2365’P
dan Wy, Wny w3eT’2, dimana f(z ) = vy untuk § = 1,2,3.
Maka transformasi Mobius w = f(z) yang dimaksud adalsh

(CH 3) = (2y24,2,, z3)

2. Qengan prinsip Slmgtri, Yaitu dengan mengambil -titik
z.1 € Ty, z‘.:_,¢'{?1 dan w, e:?g, w.jﬁz_‘ To dimana f‘(z Y =
wj untuk j = 1 2 Selanjutnya dicari tltik simetri da-
ri z, terhadap T, yaitu z,¥*, serta titik simetri da-
ri w, terhadap -Fb, yaitu wy*. Maka w = £(z) yang di-
maksudkan adalah :

(w, W3 Wy Wo*) = (z,z1,z2,zp )

Diqamplng itu, prinQ1p 31metri mempunyai satu kegunaan
yangéamat penting, yaitu untukrmendapatkan semua trans -

formasi Mobius yang memetakah-?1 ke }F;,

Prinsip orientasi merupakan sarana untuk menentukan

pemetaan daerah-daerah di bidang komplex yang dibatasi
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oleh beberapa lingkaran. Dengan memberikan orientasi -
orientasi tertentu ke setiap lingkaran dan dengan memper-
hatikan sisi kanan dan sisi kiri yang sesvai dengan arah

]inﬁasan'dari setiap Tingkafan, maka akan dapat diteﬁtu~

o kan peta dari deerah-daerah tersebut oleh sembarang trans-

forma51 Moblus. _ _ ii'

~ Dari ringkasan di atas, tampak bahwa pemakaian no -
tasi perbandlngan silang (eross ratlo) sangatlah berman -
‘faat dimana notasi ini dapat dipakai untuk menyatakan
-pervamaan lingkaran maupun bentuh dari snatu transforma-
si Moblus. Salah satu theorema penblng yang menyatakan
hubungan antara perbandingan eilang dari empat titik de-
ngaﬁ suatu transformasi Mobius adalah theorema 5.3.

Sébagai penutup bab ini, perlu ditekankan sekali

Jagi bahwa isi pémbabasan skripsi ini terlepes dari apli-
kasi-dari.transformasi Mobiué:sebagai suatu fungsi dari
perubah komplex yang teléh kita ketahui sifat-sifat isti-.

mewa dari pemetaannya.





