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ABSTRAK

Misalkan R suatu ring darM # {0} adalah modul atas ring, rangkaian
modul bagian - modul bagian dafi adalah barisafM;}-, sedemikian sehingga
{0} = My M S M,5 ... M,, = M. Suatu elemen maksimal dari himpunan semua
rangkaian modul bagian — modul bagindisebut deret komposisi. Panjang dari
modul M atas ringR dinotasikanf/(M). Setiap deret komposisi dari suatu modul
mempunyai panjang yang sama, n=+{(M). Misalkan
{0} = My M S M,5 ...5M,, =M adalah deret komposisi jika dan hanya jika

setiap moduM"/M, ) (1 < i < n) adalah modul sederhana.
i

Kata kunci : modul, modul sederhana, modul semedeha, deret komposisi,
panjang modul.



ABSTRACT

Let R is a ring andY # {0} is R-module, a chain of submodulesMfis a
sequence{M;}i~, such that{0}=MyzM;sM,5..5M, =M. A maximal
element of set of all chains of submodulesvofs called a composition series of
M. The lenght oR-module is denoted(M). Every composition series &f has
same lenghtn = #(M). Let {0} = M,2 M S M,S ... M,, = M be a composition

series if and only if each of the modul%/M_ . (1<i<n) is a simple
i

module.

Keywords : module, simple module, semisimple modwemposition series,
lenght ofR-module.
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BAB |

PENDAHULUAN

1.1 Latar Belakang

Modul merupakan perumuman dari suatu ruang ve#ltorana modul atas
lapangan merupakan ruang vektor. Sedangkan moddirsadalah modul atas
ring. Lebih jelasnya, skalar yang digunakan padaluhanerupakan elemen-
elemen dari suatu ring, sedangkan skalar yang digum pada ruang vektor
merupakan elemen-elemen dari lapangan. Konsepraatul tersebut merupakan
penyatuan dasar dalam matematika dari teori grup midg. Modul dapat
dikatakan sederhana jika modul tersebut hanya memlodul bagian{0} dan
modul itu sendiri. Sedangkan jumlahan langsudgect sums) dari modul
sederhana akan membentuk modul semi sederhana.

Barisan modul bagian — modul bagian dari suatu mddpat disusun
menjadi sebuah rangkaian. Misalkah modul atas ringR, rangkaian modul
bagian dari M adalah M}, sedemikian sehingga
{0} =MysM,SM,Z..5M, =M. Sedangkan suatu elemen maksimal dari
himpunan semua rangkaian modul bagian — modul bagfadisebut deret
komposisi ¢composition series).

Dalam tugas akhir ini, akan dibahas tentang deoetgdosisi dari suatu

modul, teorema, bukti dan contoh yang terkait dangateri tersebut.



1.2 Permasalahan

Berdasarkan uraian di atas permasalahan yang akahad dalam tugas
akhir ini adalah sifat-sifat apa sajakah yang t¢rteangan modul dan bagaimana
suatu rangkaian dari modul bagian — modul bagiarhgpat dikatakan deret

komposisi.

1.3 Pembatasan Masalah
Dalam tugas akhir ini dibatasi hanya pada moduldisiayaitu modul Kiri
sekaligus modul kanan atas ring komutatif. Sehinggtap ideal dalam ring,

merupakan ideal kiri sekaligus ideal kanan.

1.4 Tujuan Penulisan
Tujuan dari penulisan tugas akhir ini adalah mepdéhbih dalam tentang
dasar modul, khususnya modul yang mempunyai dempksisi dan hubungan

diantara keduanya.

1.5 Metode Penulisan

Metode yang digunakan penulis dalam penyusunars takjair ini adalah
studi literature yang dilakukan dengan mengumpulkeman pustaka yang
berkaitan dengan deret komposisi dari suatu mo8alanjutnya mempelajari
materi-materi yang terkait dengan deret komposasiapmodul, seperti: definisi
pemetaan, grup, ring, modul, dan teorema-teorem@rag yoerkaitan beserta

hubungan antar materi-materinya.



1.6 Sistematika Penulisan

Tugas akhir ini dibagi menjadi 4 bab. Bab | Pendizdou Bab ini memuat
latar belakang, permasalahan, pembatasan masailalan tpenulisan, metode
penulisan dan sistematika penulisan. Bab Il MaRsnunjang memuat materi
penunjang yang digunakan dalam pembahasan tugas iakhBab ini berisi
materi tentang pengertian pemetaan, grup, ringndadul. Bab Ill Pembahasan,
bab ini berisi materi yang merupakan pokok bahaksdam tugas akhir ini yaitu
mengenai Deret Komposisi dari suatu Modul. Padaitiadijelaskan definisi dan
teorema mengenai Deret Komposisi dari suatu Mogab IV Penutup, bab ini

berisi kesimpulan dari seluruh pembahasan dalaastalghir ini.



